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等差等比数列

ﾧ

一、 等差数列
1. 等差数列的概念：

如果一个数列从第二项起，每一项 与它的前一项的差都等于同一个常数，那么
这个数列就叫做等差数列．这个常数叫 做等差数列的公差，常用字母表示．

等差数列的通项公式为： ．ﾧ

2. 等差中项：如果三个数组

成等差数列，那么叫做和
的等差中项，即．

3. 等差数列的性质

（1）ﾧ

（2）在等差数列中，若ﾧ，

则 ，若 ，则 ；ﾧ ﾧ ﾧ

（3）ﾧ

（4）若 均为等差数列，且ﾧ

公差分别为 ，则数列 也为等差数列，且公差分别为 ．ﾧ ﾧ ﾧ

（5）在等差数列中，等距离取出

若干项也构成一个等差数列，即 ，．．．．，为等差数列，公差为 ．ﾧ ﾧ

4. 判断一个数列为等差数列的方法

（1）定义法： （常数） 为等ﾧ ﾧ
差数列．

（2）等差中项法： 为ﾧ
等差数列．

（3）通项法： 为 的一次函数ﾧ ﾧ
为等差数列．ﾧ
（4）前 项和法： 为等差数ﾧ ﾧ

列 ．ﾧﾧ

5. 等差数列的前项

和公式：．

【例1】 已知等差数列 ，等比数ﾧ
列 ，则该等差数列的公差为（ﾧ     ）
A． 或ﾧ ﾧ       B． 或ﾧ ﾧ      C．ﾧ D．ﾧ
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【例2】 等差数列 中， ，ﾧ ﾧ
求数列的通项公式．

【例3】 若 为等ﾧ
差 数 列
的连续三项，则 的值为（ﾧ     ）
A．1023 B．1025 C．1062 D．2047

【例4】 等差数列 中，已知公ﾧ

差 ，且 ，则ﾧ ﾧ ﾧ_____

A．170 B．150 C．145 D．120

【例5】 设等差数列 的前 项和为ﾧ ﾧ ﾧ，
，则 等于（ﾧ ﾧ     ）

A．10       B．12       C．15        D．30

【例6】 已知等差数列 的前 项和为ﾧ ﾧ

，且满足 ，则数列 的公ﾧ ﾧ ﾧ

差是（    ）

A．ﾧ        B．ﾧ          C．ﾧ        D． ﾧ

【例7】 设数列 的前 项和 ，则 的值ﾧ ﾧ ﾧ ﾧ 为（    ）

A．15        B．16         C．49         D．64

【例8】 设等差数列 的前 项和为ﾧ ﾧ ﾧ，
若 ， ，则当 取最小值时， 等于（ﾧ ﾧ ﾧ ﾧ     ）
A．ﾧ B．ﾧ C．ﾧ D．ﾧ

【例9】 等差数列 的前 项和为 ，若ﾧ ﾧ ﾧ ﾧ， ，则下列结论正确的是（ﾧ     ）
A．ﾧ     B．ﾧ     C．ﾧ     D．ﾧ
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【例10】等差数列 中， ， ，问数列ﾧ ﾧ ﾧ 的多少项之和最大，并求此最大值．

【例11】设等差数列的前 项的和为ﾧ ﾧ，
且 ， ，求 ．ﾧ ﾧ ﾧ  
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ﾧ

二、 等比数列
1. 等比数列的概念

如果一个数列从第二项起，每一 项与它的前一项的比都等于同一个常数，

那么这个数列就叫做等比数列．这个常数叫做等比数列的公比，常用字母 表示．ﾧ
【注意】（1）由于等比数列每一项都可 能作为分母，故每一项均不为 0，因此 也不ﾧ

为 0；

（2）从第二项开始，因此首项没有前一项；

（3） 均为同一个常数，即比值相ﾧ 等；

（4）常数列都是等差数列，但不一 定是等比数列．若常数列各项都为 0的数

列，它就不是等比数列，当常数列各项不为 0时，是等比数列．

2. 等比数列的通项公式为： ．ﾧ ﾧ
通 项 公

式 的 运

用：ﾧ
3. 等比中项：如果三个数 组成等比数ﾧ 列，那么 叫做 和 的等比中项，即 ．ﾧ ﾧ ﾧ ﾧ
两个正数（或两个负数）的等比中项有两个，它们互为相反数；一个正数与一个负数

没有等比中项．

（1）等比数列通项公式的推导：

由等比数列的

定义知：ﾧ
将这 个式子的等号两边分别ﾧ
相乘得： ，即 ．ﾧ ﾧ
由等比数列的通项公式易知：ﾧ．

4. 等比数列 的性质（其中公比为 ）ﾧ ﾧ ：

（1）公比为 的等比数列的各项同乘ﾧ 以一个不为零的数 ，所得数列仍为等比数ﾧ
列，公比仍为 ．ﾧ

（2）若 ，则有 ；若 ，则有 ．ﾧ ﾧ ﾧ ﾧ
（3）等距离取出若干项也构成一

个等比数列，即 ， ， ， 为等比数列，公比为 ．（也就是说：下标成等差数列ﾧ ﾧ ﾧ ﾧ ﾧ
的项构成等比数列．

（4）若等比数列 的公比为 ，则ﾧ ﾧ ﾧ 是以 为公比的等比数列．ﾧ
5. 判断等比数列的方法

（1）定义法：即验证 （常数）是ﾧ 否成立，但注意必须从第二项开始所有的

项都满足此条件．

（2）等比中项：ﾧ
（3）通项法： （可以看做是ﾧ

类指数函数）
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（4）前 项和法： 为等比数ﾧ ﾧ
列ﾧ

6. 等比数列前 项和公式：ﾧ
ﾧ

【例12】设 为公比 的等比数列，ﾧ ﾧ

若 和 是方程 的两根，则ﾧ ﾧ ﾧ ﾧ_________．

【例13】已知 是等比数列，ﾧ ﾧ，

则 （ﾧ     ）

A．ﾧ         B．ﾧ         C．ﾧ
D．ﾧ

【例14】等比数列 中，已知ﾧ

对任意自然数 ， ，则 （ﾧ ﾧﾧ ﾧ     ）

A．ﾧ        B．ﾧ        C．ﾧ D．ﾧ
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【例15】_____________．

【例16】设为等比数列的前项和，，
则（    ）
A．11  B．5  C．ﾧ  D．ﾧ

【例17】设等比数列的前项和为，若， 则（    ）
A．ﾧ B ． ﾧ C．ﾧ

D．ﾧ

【例18】已知是首项 1的等比数列，是的 前项和，且，则数列的前 5项和为（    ）
A．或 5    B．或 5   C．        D．

【例19】设等比数列的各项均为正数，
公比为，前项和为．若对，有，则的取值范围是（    ）

A．ﾧ B．ﾧ C．ﾧ D．ﾧ

【例20】已知数列的前项和为，．
（1）求 ， ， 的值；ﾧ ﾧ ﾧ

（2）求 的通项公式及 ．ﾧ ﾧ

【例21】已知是公比为的等比数列，
且．
（1）求的值；
（2）设是首项为，公差为的等差 数列，其前项和为．当时，试比较与的大

小．
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ﾧ

           1.已知 是等差数列， ， ，则ﾧ ﾧ ﾧ
该数列前 项和 等于（ﾧ ﾧ     ）

A．ﾧ     B．ﾧ C．ﾧ        D．ﾧ

           2.已知 为等差数列， ， ，则ﾧ ﾧ ﾧ
ﾧ____________．

           3.设等差数列 的前 项为 ，且ﾧ ﾧ ﾧ ﾧ． 若 ，则ﾧ ﾧ_____________．

          4.数列 对任意 满足 ，且 ，ﾧ ﾧ ﾧ ﾧ
则 等于（ﾧ     ）

A．24               B． 27            C． 30               D． 32

          5.设公差不为零的等差数列 的前ﾧ
项和是 ，且 ，则（ﾧ ﾧﾧ ﾧ     ）

A．ﾧ         B．ﾧ         C．ﾧ D．ﾧ

          6.设 是由正数组成的等比数列，ﾧ ﾧ 为其前 项和．已知 ， ，则ﾧ ﾧ ﾧ ﾧ               （
）

A．ﾧ B．ﾧ C．ﾧ D．ﾧ

  7.已知 是公差不为零的等差数列， ，ﾧ ﾧ 且 ， ， 成等比数列．ﾧ ﾧ ﾧ
（1）求数列 的通项；ﾧ
（2）求数列 的前 项和 ．ﾧ ﾧ ﾧ
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