
近年来,自主招生试题中常常会涉及到一些简单的数论问题,这些

问题主要有整除问题、高斯函数、素因数分解、同余问题以及不定

方程等.  

解决数论问题的方法

第十一节、数论

1．奇偶分析法

2．不等分析法

3．无穷递降法

4．特殊模法

5．最小数原理

6．整除的应用

7．进位制的作用



1.有理数和无理数

例1.(2009清华大学)请写出所有三个数均为质数，且公差为8的等差数列，并
证明你的结论

例2.(2009北京大学)是否存在实数x,使tanx+ 3与cotx+ 3为有理数？



例3（2006清华大学自主招生考试）求由正整数组成的至少两个元素的集合S，使
得S中的所有元素之和等于所有元素之积.



2.整除问题

例3(2012年北约自主招生试题)在1,2,3,…,2012中取一组数,使任意两个数之和不

能被其差整除,最多能取多少个数? )



例4(2009年江苏卷）设{an}是公差不为零的等差数列，Sn为其前n项和，满足
a2

2+a3
2=a4

2+a5
2,S7=7.

(1)求数列{an}的通项公式及前n项和Sn;
(2)试求所有的正整数m，使得amam+2/am+1为数列{an}中的项．











































费尔马(Fermat)小定理
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pp n n n p  为质数

这个结论可用数学归纳法证明









例10．将数轴上的每个点用N种颜色之一染色，要求任意距离为1、 2、

5的两点不同色，求N的最小值．(2010年清华大学）




